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ا عل یرس تومیٹریکانتارف 

(INTRODUCTION TO EUCLID'S GEOMEERYS) 
مل --ت‎ Ah ۵0 

(Introduction) لوارف:‎ 5 

فا جیومیٹری لونانی الفا چیو یں ےکن زین اور یطری؛ جن ےکن پاش سے سے ەل گیا ے۔ بظاہ رییمیٹر یک 
شروعات ز می نک یکر ہوئی لای کاک شات کا مطال لف کاو ں یس رند کی ہز یب پا ے وص ری ہکان 
کی ہوہ ہندوستا نکی ما لوان وخر ہک موان ت ڑا کےلوکوں نے ساف ن نا لکاسا م ناکیانس کے ےتا ف غکلوں 
میس جو میطری کا فر وغ مطاو ب تھا_ 


شال کےطور بے ج ببھی مصرمس دریاۓ نیل می پا یلیادہ ہج 
ج صا اس لف ز مین ما الکو ںکی شیک زینو ںکی مر ودس ہس ۸ر۸ 
کروی ۔سیلاب کے بعد ان حرو دلوو و پارو قا مک ےکی ضر ورت موی 
کی ۔ اس متم رکو وراک نے کے لے مصرییوں نے جیومیٹر یکی 
کیک اورقو ا خی ن کک نے جن ن کا ا تھا لآسمان رقو ں کی کی بکرنا اور 


آ سان یملیات ونی ر کنا تھا جیمیٹبی کے کا اتا لک کے انھوں جب یک 
نےگوداموں کے مم معلوم کے _ ل 7 


2019-20 


ا یں چو میت ریک تارف 03 


ہرز اورا (Pyramids)‏ رک جات JTeuneated Byam‏ 331 کے( کے 
کے فارمولہ ےکی واقف تےہآپ ہا نک ۵ اھر ایک ار یٹھ یں کل سے جن س کا اسا( تقاعدہ )ایک شلث یا 
رع کو دوس کنر ی بوتا سے اس کے اطلاغ کے رع شلث ہوتے ہیں جاو کی طرف ایک نظ بآ کر لے ہیں۔ 

ہنروستان بر ممل برا اورموان جوداڑوں ویر ہک یکھدرائی سے ہے پد چلتا ےک انس و تب (300 تم ) 
ےچ ومر یکا استما ل خو بکیا۔ ایک بہت بی حم ماع تھا۔ ان کےشم رت کی بافتہ او صو ہبتر ے مال کےطور پرزیادہ 
تر مکی ایک دومر ے کم توا زی یں او رگن گی کے اخ را کا ظا م سب زز من تھا۔ مرکا نوں می شاف مم کے بہت سے 
رہ ہو ے تتھے۔اس ے پد چتا ےک شروں یں ر نے وا ےم مساحت اورم اعداد سے ہن لی وافقف کارت ںکی 
ادت یں اٹڈما ل نے وال یٹ پھٹی میس وی و یں اورا سک لئ چڑائیادروٹائی منرت پل رحب 
4:1 کی ول ہی 

رم Jar‏ یل 8:0708 5:013 )800 Û‏ ...500 م) میس اخ ھکی E‏ ویرک چک 
یور ی کی شرو عات 2111لیا )ریک سوا ےکی چا ہنا ے کے ٥او‏ کک قرات سے 
ہوئی اس میں آ کک چا سک کل ا سکارتہدی 7 ویراتڑںل کے کین مطایق موتا تھا۔ ال وہ ایک مر او زا رشابت 
ہو“ مرخ اوردا ئری ھا ہکا اسما لگ یلو رومام ےل او رصن کر تیلو ں شکوں اور خرو کا اتاج تھا ان 
کیا اسنتحمال عا ملوگوں 2 وجا ٤ع‏ قاے رت ھت( Aihara vê‏ یلد ا ہیں )یی جڑڑے ہو ےلو 
مسا وی الس تین شکئوں تل فلو ںکواسط رع تیب دیا جاک ےکا ن سے 3 شی مت اور نے ہیں ء حا لاکنہ 10098 
یلیر میں پالئل درست یوی ری کے طروت استعال ہوتے سے کن ان کے لیس پردہ جو اصول استعال ہوتے ان کے 
بار سے یں بک ا ای ںیا سے ۔ 

ان مالوں سے پت چلا ےک دت بکرم گجیومیٹر یکوفروغ ملا اور اک اتال موا کان برسب فر ور یق سے 
مواق کم ونیا یں جیومیٹرکی کے فر و کے سل ل وسپ بات ہے سے ےکہز بای لود ہہ اپا مکی ول کے پیا م کے طور پہ یا 
ایے ہی دوس ےط ر ییول سے پیل دس ل ال ہوٹ یکئیء رھت ریوں یی 00 30011 بی پم چاتے ہی کیو ری ایک 
ہت کی مضمون تھا یی ہندوستزان اور روم می کی مچھا جا ا تھا معمریپوں نے بس جیومیٹر یکوفروخغح دیا وو صرف تا کے 
٠‏ نات تل ے۔ وہاںطر ےک اکوٹی عام اصو ل ہیں تھا۔ درتقیقت مص رلوں ا در 08ہ ذ00 8031 نے جور یوز ی دوت 
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پاے.. . '_......  __._ _...  ._.._.‏ ۓگ 
( لی ) متقاصد کے لے استعا لکیا۔اھوں نے ای غات کےطور یراس کے ف روغ کے لے بی کیا یا ن تفر یوں 
کے اونان ویر نے زوراس بات پرد اکر یگ یکام کے تچ کیا وج جات ہو نی ہیں ۔ مو ناو ںکی وی اس بات می اج یک 
نھوں نے جو بیانات ا خراکی ی اکواستحا کر کے ور بات کے تے ءا نکی سیا وتا ظط ٢‏ 
ملس 40م ق346 ق ہم ) دہ لونافی رای داں تھا جس نے پہلا شموت 
دیا اور شوت تا ک دا ےکا قط راس یتصنیف(دہ برابرتوں بی ہانا )کرت اے- 
آپ ن میلس کے ای مشہورشاگردفین ورت (572 ق ہم کے بارے میں سنا 
Leza‏ کی نے جومم ری کک تصوصیا تکودر یاف کیا او رکا 
م دیک جو نیٹرکی کے ر رکو رو دیا اور 300مک جاری رہا۔اں وتك 
(Euclid)‏ جو xand ri2‏ ٹیس ر ی استنادتھاء نے اس وفن کک e‏ 





س 





ہوئی قمام ور یتو ںکواکٹ کیا اورعتا مر (5ا ہ٥٥1٤‏ ) نام سے انکور تیب دیا۔ ال 
نے عناصر Elem)‏ )رہ باہوں م م کیا م ایک باب ای ککا بکہلایا 
ا نکنابوں ےو اسآ نے وا لی لوں کےا نرج میت ری ی بج وکواش ا نوا زکیا۔ 

اس ہاب میں م] (Euclid) a‏ کی جو یک مطال ھکر سک اچ رہ 
کی ی ےا کو کا ر ےکی 00ہ 265-5 


2أ فی یسک نھر یں بد بیات اورموضووات 

( Euclid's Definitions, ۸510100 and Postulates ) 

یرس کے دور کے لونا نی ر تی وانوں کےخال بیس جومم ری اس ونیا میس وہر سے نیس ہکا یک مر یرک ماڈل ےنت 
زی مستت وی ( باسح ) کا نظر یران کے اطراف میں موجود چڑوں سے بی اخ کی گیا خلا 52٥٥(۶‏ )اورا کے اط راف غلاء 
ٹیس موجورٹھوسوں(80110) کے مطالعہ ‏ ےو ںش رکا ء ایک ہر یری چ بویٹ ری ماڈ لکا نظ ری یقائم موا ٹھؤ ںکی ای کل سان 
اورمتا م ہوتا ے اورا وای چک سے دوس ری جک بلا یا اکتا ےہ اس ا ل Sure‏ خلاء 
کے ایک حصہکودوسرے سے اک کفکرکی ہیں اورا نک یکوئی موٹائ یی ہوئٹی اجو ںکی پا یر ہنی یشنم ہیں ان 
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ا لیر جومت ریک تارف 95 
خطو رکا ات نقطوں ‏ ہوتا ے_ 
ٹھوسوں اورنختطوں کے درمیان تین اق ام کور یج (ٹھوں۔ میں ۔خطویا- قل ) ہرڈرم کم ایل در dimension)‏ 
کھوتے ہیں اس لئ یکا جانا ےک ای تشو کی جن ابعادای ک کی دوخیکی ایک او نت یکو بع رکٹ ون کل نے 
ان بیانا تک غلا صا ن کت رلغوں کیا ہے۔ا لک شردعات ای نے عتا صر کاب میں انی 23 تم ریغو ںکو بیا نر کے 
یا ے ان بیس سے بے پد یی ہیں۔ 

1. مود ےک اکوئی حص یں ے۔ 

2 ایک خط مض چ وڈ ای دا لی ما ے۔ 

3 خطوط سے سر ے قل ہیں_ 

4 ایک خ تیم دوخیڑے جوا ےۓ پرائل موجو نطو ںکاسیٹ سے 

5 ایک غ( 62:0 3) وو سک ضرف یا اد رج ڈائی مون ے 

6 کے ار ے ور 

٦‏ ایک سطو ی خطو ر یکا ایی یٹ ے۔ 

اگ رآ پور سے ا نت ریقو ںکا مطال ہک می و ہپ وکجیں ےک اکان کے حص جوٹڑ ای ء ای وخ دی مزید 
وضاحت کی ضرورت ہے مال کے طور پر اس کے نت کل ریف پور ج ا سن ریف میس حص کی مز ین رای فک ےکی 
ضرورت ہے ,فی کے اگ رآ پ ح کی ا سط ںآ ری فکرتے ہیں کہدہ یز جو ی یرن ےو پھر رق وت بی کر ےکی 
ضرورت ہوثی ہے ال طط رح سے ایک چ رکآ ریف جیا نک نے کے ےلاو بب تی چجززو ں کت ری فک رن ےکی ضرورت 
وی اس رح سے ایک اتم ہونے وای تحر یتو ںکی بین بین جا گی ۔ اس وجہ نس ےآ ہعای کے لے ہے ےک یا گیا کہہے 
چو مزان ارکا نکوغیرمعرف بی چھوڑ دیا جاۓ ء انس طط رح اونظ کےجیومیٹراکی تقو رکوہ طور رو کر کت ہیں ج وک 
ا کی کور و پالات ریف ےلین نجس اس ے منت ہکایک ڈاٹ سے ظا مک کے ہیں جن سکیا ول بائی چو ڑائی یا موڑائی 
مون ے۔ 

ای رع کا ستل رکوہ بالات ریف د می ںبھ یآ ا ہے جس میں بای اور چوڑاٹی کا استمال ہوا سء ران دونو ںکی 
ا ریف میا ن کک یج سکی وج ہے ب رکا نکوخی مروف رکھاگیا۔ اس طرح سے جیومیٹری میس ہم نقتطہ درل اورستنوی 
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( نکی زہاں میس ستو ی ل کوخیرمعروف ارکان کےطور بر لے ہیں :پھ صرف ا نکوو جد ای ود ظا کر کے ہیں بای 
فزیئل اڈ لک برو ےا سک یتر کر کے ہیں۔ 

آریقوں ے رو کر ے ہو ۓ وکل ڈ نے ہی خصوصا کو کیا کو خاب یکر ےکی ضرورت یں ۔ ہے 
مفروضات وراگل 6 ê‏ ہیںء ال نے ا و 2 ب یکات( 10×ھ) اور موصویا ت 
( )ای نے کن مضو کوچیو یری کے لے صو مفرروضات کے لئ اسما لکیا۔ دوس ری طرف عامنظریہ 
(ج اکر بد پچ ملاتا سے ) دومضروضات ہیں ہک استتمال صرف جیومیٹری می ں یں بکنہ پو ری دبای می موتا ہہ ان 
یک ابرض وی ریک سیل 7 دہ تحت ےھ 
مث رر جف مل مل : 

)1( چ جو اک می کے ما وی ونی ںآ یں ساوک ہوٹی ہیں _ 

(2) ارما وی چ ری ساوک چروں میں کی جا سنو اکل شدہ ہی بھی سای مون ہیں ۔ 

( اگرساوی چچززوں س ےساد چ ر کان جا باق چ ر بھی ساوک مون ہیں۔ 

(4) بی جوایک دوس ے رق ہو ںآ یں میں ساو ہولی ہیں ا 

)5( مل حص سے پڑاہہوتا ے۔ 

(6) چ یں ج ی ایک یی چو ںک دنامون ہی ںآ پل ںاہی دوسرے کے اوی مون ہیں ۔ 

(7) نزیس جک ایک ی چچزد ں کرک مون ہیں ایک دوس کے کے میاوی مون ہیں ۔ 

ان عا نظ ریو ں کا تاق نا س مک قرروں سے ے۔ مارک ا طلاقی ستوی ا کال ر ہوا سے۔ثال کےطور اکر 
ایک شل کا قب ایک ل کے رت سے براہرے او تھی ل کارت ری کے رت کے برا ےب شل تک رت کی مرح کے 
رق کے برا ہوگا۔ 

اک ی کی ند رو ںویج اورمواز کیا ہا کا ےم ناف بھی قرو ںکا مواز یی کہا جا تا شال کےطور رابک 
خیکامواز تہ سمل ےی سکیا چاسکناء نج یی زاو ہکا مواز نی پا ئی سےکیاجا سکیا 

کور دبالا چو تھ بد بچہ سے پت پاتا س کاک دو جن ری کساں ہیں اڈ وہ ساوک کی ہیں دوسرے الفاظ بیس مرچ زا ہے 
آپ کے باب ہوٹی ع کے اصو لیک جوازے۔ بد یہ (5) بڑا ےءکیتریف دتا سے۔ثال کےطور ار رار 
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ایک مقدار ۸ کا تصہ ےب ۸ کوہم اور کی تی ری مقرار کے س ل ی کےطور پرکھا ہا کا ہے علا ی ور ۸<8 کا 
مطلب ے csc‏ ےجس کے A=B+C‏ 

آ ےا ب افلیرس کے ہاچ موضوعا تکا مطال کر تے ہیں۔ 
وضو م ہر1 ایک نو سے دوس ےفیک ک ایک ست ھٹا اسکناے۔ 

اس موضوصہ سے؟ میں ری پند جانا ےک دو ناپ نقطوں سکم س ےکم ایک خ مٹیا جا سکس ےکن یراس با تک متا 
می ں کرت کر ف ایک بی رر ووقطوں ہے ھا جا سک ہے کیہ ایر نے ار کاو میس اخ بیان کے فر کیا ےک دہ 
خی فقطوں تصر فایک خر ی کنیا ب سی ہے ماھ لمن در ج ذل بد ےکی ٹپل میں ات ت۔ 
ېرا .3 وف نے ر ے ہو ے ہیں ان سےگز را ہواصرف ایک بی خی مٹیا جا سا سے 

کت خطوط ہیں جو ےگ رر ے ہیں اور ھ ےک یکذ رر ے ہیں (شگل 4 5 و کے ) صرف ایی اور وہ خا کے 
ہے ال ططر ےنکور دبالا بیان پالئل درست ےا کے االو ایک ہد کے طور ہمان ل گیا ے۔ 


کل :5.4 


موسوم 2 : ای کت ہوے وا خی اک ولا یر ووطور ب بڑھایا جا سا سب 
نٹ کے آج م سکع خی کے ہیں افلیرس نے ا سکوخی کیا تھاء اس ےآ کے دور کے باب سے موضموصہ 2 
کے مطا ان قطعہ خ ماک یکی ست میں (امرودطور بر بڑھایا جا سا ے( کل54 کے )۔ 


سسب سے ہے 
= سد :ہے 
سی 
صتصہ س 


شل ہ 
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98 رای 
موضموص 3 کس بھی م رکز او ص ف ترک دائر دہنااجاسکنا ے_ 

وو ع 4: م زاو یق ہآ یل یس ایک دوسرے کے مادک ہو تے ہیں۔ 

موت وع 5 :رای خرز یم دوخطویڈ مض مکو اس ط رع کرت ا ےک ایک پی طرف کے دای ز او لو وای سا لیس جو 
دوزاو رقا تم ےک ہوں تس دونوںخطوماکواگ را مد ودطور پر بڑھایا جا ذدہ اس طرف لے ہیں جہاں زاوبدوزاو ات 


مک ہیں۔ 
شال کےطور نکل 5.6 بی خیان P‏ خطوط ۸8 اور دح کواس ط رح شش کرتا ےک وای زاویوں 1 اور 2 کا حاصصل 
بیع سے اگل ف10 ہے اس لے ۸ اور CD‏ ما پر0 م کے با طرف کر ی کے 





کل 6او 


چو موضتو ں اقرا رن رآ پ ٹوش میس پل اتآ مک یک با چان وضو باق موضووں کے متا بلہ سمل زیادہ 
جرد ہے دوم رک طرف اسے 4 تک کے م وضو ای ےساد ہہ ں کا لای سا لوں کےطور برلیا جا تا ے ننس کے ہو تکی 
رورت یں حا لائلہ ا نکوا بر کک کے E‏ کوکش نمو Appendix -1) yy Jz‏ 
ر کے )۔ یی کی کےا جس م وضو ہوا کے مشن شز دمج دیک 

آ کل موضوعا ت اور بد یکا تالق ا یک بی ہوم میں استما ل ہو کے ہیں وضو وز اکل ی ل سے جب ت م کے 
ہی کم یھو وضو کر ب اک مطلب ہوتا ےک کا یات میس کیک کا مشاہد ہک کر لے بیانات بنا سے ہا ںا کی 
سیا /افا وی تک ہا بعد می سک ہا سے اک ہے ہونذ اے ایک موضوصہ کے طور نبو ل کیا ہا سے 

Appendix-1)(Consisten) ls 6l‏ » کے( ہلا ےاگران سے اس جیا نکا اخ ران مین یر ہوجو 
کی دو ے بد ی با کے سے نابت میا ن کا یکر ے ای لے جب کی بد یحا کو نظا م دیا ہوا ای با تک لقن د ای 


په( 


7 ای ےک وہ نظام تا ہو_ 
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اپے بد یکات اور وضسوعا تکو ہیا نکر نے کے بعد اقلیرں نے ا نکااستعال دوسرے ضا کو بر کر نے می ںکیا۔ الع 
نا کو استعا لکرتے ہوۓ اس نے اھا کن سے یھ اوتا ثابت کے جن بیانا تکو اہ یکی گی وو ست 
(Propositions /theorems)‏ ہلا ےء یں ےے ا بد ,بات او رم وضو ما کو استعم ل ا ہوۓ 465 ولک 
اہی تی ین میں ات زار کی تحر یغوں اور سلو ںکوش روم میس بی اہ کیا گیا۔ تر ومیٹرکی با کے پک بابوں ٹیش اب ان 
رو ں کا استعمال ہپ سلو کون بم کر کے می ںکمرمیسں گے۔ 

آ بے اب تم مندرجرذ ہل مشالوں یں د یھت ہی ںکہ افیرس ےط رح بلجھۃنا غکوای کر نے ٹیل اپنے بد یکات 
او روضوما کا استعا ل کیا _ 
شل : ,ادر cC‏ کسی خط بن میں اور ۸,8 اور ع کے درمیان سے ( کل ہے د )و عابت کے 


ABFBC=AC 


ا اد ہوا کل ں۸0 0۴م تلق سے 
ید ا(4 )بد تا ےک ج چ ری ایک زور ےر ق مون ہیں دہ ایک دو نے کے مراب ہوٹی ہیں اس لے اران 
کیا جاسکتا ےک 


AB+BC=AC 


لوٹ مک ےکا کل میس یمان ل ا گیا ےک ووقطوں تصرف ای نی خاک رتا ے۔ 
نال 2 : خابت کی ہکایک و سے ہو تنعل خیا برا یک سا وی شات بنایا ہا کا ے۔ 
کل: او یرد ے گے بیان س کی لہا کاپ خا د موا ےمان ع دو دق ۸ لے( گل () 58 کے( 


C C 


(1) (11) (111) 


کل58 
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یہا ںآ پکو رمیا تک فی ہیںہ وکاڈ کے عوضوم 3 کواستحا لکرتے ہے ۸ کو رکز ما نکر اور ۸8 نصف قط رکآ پ 
ایک وار بنا کے ہیں »ا ی رح ے8 کو رکز ما نکر اور ۸ 8 ضف قط رک ر اہی دوس ادائر ینا سے وولوں دائر نظ ع ر 
AABC ly‏ بنانے کے لئے تطعا ت شطو ما ۸ اورم جا ہنا ےل 3.811 کے )۔ 
ابآ پکو ییٹاب تنا ےک اوی ی شل ےق = AB = AC‏ 
اب٥۸‏ = ۸8 کوک اہی دار کے ضف قط یں 
ای بے = ۸8B‏ ایک کی دار کے ضف قط ہیں 
ان دوقو ں اور ٹیڈ کے بے مد بے( زی جو ایک می نز کے مسماوی ہو ںآ یں بیس مسادی موی ہیں ) آپ ین از 
کر کے ںکیح ۸ح ۸8-8 ایک ساو ی ی شاث ے۔ ما نگ بنا ئے_ 
وٹ کی کہ مبان وکاڈ نے مانا ےکی جک بیان کے !نیرک ۸ اور ج کوم رکز با ے گے دودائر ‏ ایک نقطہ پر لے ہیں۔ 
آ ےا ب تم ا م تل کاب تکر کے ہیں واف تار میں اکشراصتعال ہوتاے۔ 
مسیلے 5.1 : ووا ف خطو ر میں این ےز ا دہشت رک نین موتا _ 
موت : بیہاں “ہیں دوشطوط 1 ادر م د ے ہے ہیں ہیں یغاب کر ےکی ض رورت ےک ان خط ور بیس صرف ایک نقطہ 
eS‏ 
ون طور بر ہے مان ےک ووخطوط وگ اقطوں ادر و SLE ae‏ اور ا 
ہوۓ دوشطوطا میں مان عفرو ض ہب ےراتا سے جو ہی ےک ووا قط ول سے صرف ایک ہی خاک رکا ے اس لئے 
شروںع سک مغرو ضک ووا ۃطوں وور ار غ یں ء غلط ے۔ 

ال سے ہم یی راخ کرت ہیں کرد ے ہو ے دوا ف قطوں سےصرف ایک خو بتایا جا سنا سے۔ 


شر 
1 من درز ل بیانات لون سے درست ہیں اورکوان سے لط؟ ا ۓ جوابا تک وج بات بنا ے 
(i)‏ ایک داحدنقط ےصرف ایک خر رکز رکا ے 
(ii)‏ دذاہےلتطوں ےا مرو و شور نے جا کت ل 
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ا لیر ں جونمٹر یکا تیا رف 101 
(iii)‏ ایک ہونے وا ے کو دوطرف لایر ووطور پر ہڑ صا کے ہیں 
lo (iv)‏ وی ہیں نو ان کے لصف فط یما ول ہو 


AB = XYZPQ = XYJIAB = لو 5 میں گر0م‎ (v( 


2 مند رخاف ایی رک کت ریف بیان کے کیا یھ اور کی رن ہیں ج کت ری فک کی ضررورت لے ے؟ د مکی 
ںاو رآ پآ ن ک ریف کی ےکر ہی کے _ 


)) منوازیخطوط (زن) موو ی خطو رر 3 ع رز 
() لصف ئظر 0 من 


3ے دے کے دوموضوکوں ور سے 

3 ۸ اور 3 دو لٹ ر ے ہو ے ہیں ایک اورنقظہ ع کی مو جودے ج ۸ اور 8 کے درمیاان ے۔ 

(ذؤ کم سے ایی شن قطے ہیں ج ایک ی جیا پر وا یس ہیں - 

کیا اك وضو عات می ںکوکی خر مرف رگن ہی سکیا موضوعا تاع ہو ں؟ کیا ہے کڈ کےموضوجوات میں ے ہیں؟ 
4 ار 0 او گے دان اس u2‏ ےکلہ ۸0-80 وغابت ےک >AB‏ = ی۸ کل باکر 
5 سوال 4 میں قط ع قطع خط ۸8 کا وی ت کہا ے۔غابت کی کہ ہنع خ اکا ایک اور صرف ایگ می نقطہ 

اوتا ے۔ 


AB=CDJ ZÊ ت‎ ji AC=BD/ IJ 5.10 6 
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چس ےے کک 
9 ۸ 
کل 5.10 


7 اید ں کے بد جا تک ف رست ٹیس پا نچواں بد بی کیو ں کا نای بے مانا جات ےلوٹ بی ےک سوال پا مس موضوصہ کے 
)ےا 


3 یں کے با چو یس موو کے میا ول اظ ریات 
(Equivalent Versions of Euclid's fifth Postulate)‏ 
ریا کی تار یں اتی ی نک ا نچواں وضو ع مکی اہی کا عا ی ےآ ےا سکود ہراتے ہیں جم اس کے اطلاقی پرد کے ہیں 
کہاگ قاع RT Lb‏ زاویں کا ےل مع 180° مونو پاق وولوں خا ایل دوس ےلوب ینہ قلع 
میں گے اسی وشو ع کے ببت سے مھا و لتر ہے ہیں مین میں ایک کے رب یہ ے جوا کاٹ لین کے ایک ر یاصی داں 
[ohn Play air)‏ نے 1729 دی ے )ج ترچ ذل ے- 

ہر ایک خط1 اور رای ک نقظ 7 1ء وا ہیں سے کے ے ایک (une)‏ خا سے چو ےگ رتا ے اورا کے 
ا 

کل1٣‏ .5 می سآپ کے کے ہیں )کہ ۳ گن رنے وا ےت شطوطا میں صصرف خا خط1 کےمتو ا زی ے۔ 


3` 
۶7ےے e‏ 
ے 7 پت 
ےے جج 
وت 71 
- سے 
۹ ج 


و >ُے 








i 


اتیک وتم م رر ج فل کل میں بھی ہیا نکر کے ہیں- 
دوذلف اطع خطوط ایک بی خیط کے متو از ی یں ہو کے _ 
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ا لیر ں چ ومین ریک تارف 103 


اعلیر ںکو ا ۓ لے 28 سلو ںکون اہ تکمرنے کے لے پا مو میس 

موضسو کی ضرورتکیش مول اک میت دوسرےر ای دا پبھی اس بات 

ن تک با چوا موضو ع ایک ستل سے جم سکو بسلے جار وضوعات اور 

دوسرے بر یا تک مہو سے ابم کیا جا سک ہے ھا لالہ پا چو مس موو کو 

ایک مل کے طور برا کر ےکی سار یکو میس بک رخا بت ہو یں مان 

ا نکوششوں سے اور ہت ی انم اس بت جگھیں۔ ن دوسری ہت کی 

جیائیٹ رہہ کی تلبق جو لیس جونیٹری سے کان لف ہیں جوغیرافلییں شحل 5.12 

یری نکہلا نی ہیںء یق رک تا ربج شیک مت کی لکی حشیت رق ےکیوک ہا وتک دتا صرف 
فیدر کی جومم ری کے بارے میس جا نمیا اب اتا تک جومم ری جس میں جم ر سے ہیں غی امرس جومیٹری 
ہے۔ درتقیقت وک وی جیویٹرکی 8001091 80) ہلا ےک وی جیومیٹریی می خطو طس میس ہیں۔ ہے 
بڑے دار وں کے دی وا خر و ںکواب کے رک راد رکز ٥‏ کے م رکز ےگ ر کے ہو ے مسنوبی کے نا تع سے 
وص ل کر کت ہیں_ 

شک 2 5.1 میس ضط و ٣مد‏ او ر8۷( جھکڑے ۰ کے بڑے ارول کے حظ ٹین ایک می خط ۸B‏ موو ہیں جو ایک 
دوسرے ےک ر سے ہیں ج بک خط ھا۸ کے اسیک بی طرف کے زاولو کا مال جح زاوی رقا تہ ےک میں 
ے۔ (صسل میں ىہ 180= 90+ 90 ے) مز یرٹ م ےک شلث ۱۸8 کے ززاویوںکا مکل ی 
0 ےزیادہ ےوک 28=180 +۸ے ے٤‏ اس سلے افلیرں کے جیومیٹری صرف ستتوی انال 
کے لے درست ےن ھوں میس مل ہو ہا ے۔ 





آ کے ایی مال رک ے ہیں۔ 
مال 3: ندرج و بل یا فو رک :خی مک ایک ایا جوڑام جد ے ج مرچ ایک دوسرے سے راب رفا صلہ موتا ے۔ 
کیابہ بیان اللیدں کے با پر ں وضو کسیر صان ے؟ تریح کے 
کل :کول خا سے او رای نتظہ 7ج1 کڈ ے تب بداو ھا٥‏ بد ی کے مطا تی جو چو یس وضو کے مواول سے جم 
جا ہی کہ مگ رتا موا اہی کا یا جو1 کے توا زی ے۔_ 
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ا بک خا ےکی نتت کنا ص اس قط ہے اس خوط مووک ہا ا ے1 سے دو ک ےکی نق تک ہے فاص یسا موکا۔ اس 
ےطوط ایک ووم ے سے ہہ ریہ برای رفا لے پہ ہیں۔ 
ر ب ھا رک :یہ ہا تلو یی کےا گے پک پابوں ی سآ پ جس جومم ری کے پار ےش میں کے ا فی کی جیومیٹری ےہ 
ببسل ہاور بد بات جوم استعا ل کر ہی کے افلییس ے اف ہو گے۔ 

5.20 

1 اقلیدیس کے پانچو میں م وضو کوآپ دوبار ہس ط ر یں کے تاک یہ ساف سے ھا ہا کے؟ 
2 کیا ثلی د کاب بوا موضو متا زک خطو طط کے وجو و کے داائل کی رتا ے؟ شرن کے 


4 علاصہ (Sufamêûry)‏ 
اس باب می لآپ نے من رہ ڈ گل بای یں 
. مالک اقلیرں نے نقطخاادرمستو یکیتحریف میا نکی ےکن ر ای داوں نے ا سکیس مانا۔اس لئ اب چو میٹری 
ٹس غر حرو ف رگن کےطور براستعال ہو سے 
7 بر یکات اور ضوعمات وومر وضا ت میں جوا جع چا ی ہیں ا ن کوشا بت یس کا کم 
3 متلہوومفروضات یں ناش ریغو بد یات ؛ بلا ہت کے گے بیانوں اوراز ابی من کے استعال سے نا بم تک ا کیا ے۔ 
4 اللیدں کے بر جات تے 
)0( زس جک ایک ی کے ماو مول یک دوسرے کے اوی ٢و‏ 
(2) اکر ساوک چ وں میں ساوک چ ریک جا یں تو اکل شد ہچ ریک مسمادکی مون ہیں۔ 
(3) اگ رساو چ ر یں ساو چڑوں میں ےمان ہا ہیں نو اتی زی بھی اوی مون ہیں۔ 
(4) چ زر جو ایک دوسرے برض ہو ںآ یں میں ساوک مون میں- 
)5( تل حصہ سے بڈاہوتا سے 
(6) چ زی جر ی ایی ی چ ڑکا د وکنا مون ہیں ایک دوسرے کے ساوک مون یں ۔ 
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)7) ری جک ایک دی چ ڑآ دک مون ہیں ایک دوسرے کے ساوک مون ہیں۔ 
5 اعلیرس کے موضدووات چ 
موضوے 1 ایک لظ ےدوس ے نظ کک ایک خط مکنا سک ب 
وع 2 : ا ی کتخم ہونے وا نے خ یکول محر ووطور پر ڑھایا جا کا سے ۔ 
وضو 3 :کس یبھی رکز اورنصف قط رکا دائر بای ہا سنا ے_ 
وع :تا قائم زاد ایک دوسرے کے ساوک ہو تے ہیں۔ 
ویو کے :اگ ایس یتم ووخطو یت مکو ای طر ٹم رتا ےک ہیک بی طرف كٰءدبیسەب>ب> ‏ یو" 
زار_ ت2ا ہوں لو وولوں خطويا اکر نھیں اھر وو طور پر بڑھایا جاۓ وہ اس طرف ےے میں جہاں زاو 
دوز او انم سے ا 
۹6 افلییں سے بانچ یں م ضط اضےمازل دفظریہمیں 
13 رابک خط1 اور ہرایک نط 17 ہوا یں ے کے لئ ایک کا خ ہدس جو ےک رتا ے اور کے مت ازی 
ہوتاے۔ 
(زز) لفق رح خطو ما ایک بی خا کے متو ا زی یں ہو کے ر 
7 اقلی ری کے با نچ یں وضو کو پسلے ب موضوگوں کے اتال سے فاب کرس ےکی تما کو یس تکام مہو کن ا نکی 
سے دوم رک تک چوس ریا در یات ہومیں جور اقلیرں جیومیٹریا ںکہلا یں _ 
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